TAL® GENERALE —— Ezercices de mathématiques (expertes)

FRACTIONS (2)

§1. Petites questions

§2. Fractions irréductibles

ﬂ Démontrer que pour tout entier n € Z la

fraction
n

3n+1

est irréductible.

n ﬂ Démontrer que la fraction

n+ 2
n2+1

est irréductible, sauf lorsque n = 3 [5].

§3. Nombres rationnels (ou pas)

ﬂ Démontrer que v/2 est irrationnel.

n ﬂ Le nombre

V2+1
V2+2

est-il rationnel ou irrationnel 7 Justifier soigneuse-

ment la réponse.

§4. Fractions continues

i Soit n un entier naturel. On considére
1

U, =1+
2+

2+

| =

avec n barres de fractions.

a) Expliciter ug, ui, ug et us.

1
b) Justifi =1 i
) Justifier que w41 +1+u”
3u, +4
En dédui = —\
¢) En déduire que uy42 . 13
d) Dresser le tableau des variations de
3z +4
fle) = 2r +3°

e) Montrer que la suite (u2,)n>0, formée par les
termes de rangs pairs, est croissante.

f) Prouver qu’elle est majorée; en déduire qu’elle
converge et calculer sa limite.

g) Montrer que la suite (ug,+1)n>0, formée par les
termes de rangs impairs, est décroissante.

h) Prouver qu’elle est minorée; en déduire qu’elle
converge et calculer sa limite.

i) Qu’en déduit-on sur la suite (uy)n>0?
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